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Zia
Qu’est-ce que tu veux dire ?

Léo
Si la différence des deux nombres n’est pas 1,  
ça ne marche pas.

Zia
On peut peut-être trouver autre chose. Consi-
dérons que la différence des deux nombres 
est 2. Qu’est-ce que ça donnerait ?

Léo
En supposant que le plus petit des deux  
entiers est n l’entier suivant est n + 2. La dif-
férence des carrés est alors

(n + 2)2 – n2.
En factorisant, j’obtiens

(n + 2)2 – n2 = (n + 2 + n)(n + 2 – n)
 = (2n + 2) × 2.

Zia
On essaie avec une différence de trois ?

Léo
Pourquoi pas?
En supposant que le plus petit des deux  
entiers est n le plus grand est n + 3. La diffé-
rence des carrés est alors

(n + 3)2 – n2.
En factorisant, j’obtiens

(n + 3)2 – n2 = (n + 3 + n)(n + 3 – n)
            = (2n + 3) × 3.

Zia
Je pense qu’on peut généraliser en suppo-
sant que la différence des deux entiers est k,  
qu’en dis-tu ?

Léo
Je crois aussi qu’on peut généraliser. Es-
sayons pour être certain.
On représente par n le plus petit des deux en-
tiers et  le plus grand par n + k. La différence 
des carrés est alors

(n + k)2 – n2.
En factorisant, j’obtiens

(n + k)2 – n2 = (n + k + n)(n + k – n)
           = (2n + k) × k.

Zia
Avec ce résultat, tu peux impressionner la galerie. 

Léo
Impressionner la galerie ?

Zia
Je vais te montrer. Supposons que tu es la 
personne que je veux impressionner. Je te  
demande de choisir deux nombres entre 1 et 50. 

Léo
Je choisis 27 et 36.

Zia
Tu demandes à la personne si elle peut calculer 

362 – 272

plus vite que toi.

Léo
Je vois. La différence des nombres est k = 9, 
je calcule donc
 (2 × 27 + 9) × 9 = 63 × 9 
  = 60 × 9 + 3 × 9 
  = 540 + 27 = 567.
Super ! À ton tour. Choisis deux chiffres de 
1 à 50.

Zia
Je choisis 4 et 48.

Léo
La différence est 44, en l’additionnant à deux 
fois le plus petit nombre, ça donne 52 et en 
multipliant par 44, ça donne
52 × 44  = (50 + 2) × (40 + 4)
  = 50 × 40 +2 × 40 + 50 × 4 +2 × 4
  = 2 000 + 80 + 200 + 8 = 2 288.
On dirait que plus la différence entre les deux 
nombres est grande, plus celle entre leurs 
carrés est grande.

Zia
C’est croissant, mais selon quelle courbe ?

Léo
Représentons graphiquement les différences 
entre les car-
rés. En notant 
k la valeur de 
la différence 
entre les en-
tiers, celle 
entre les car-
rés est y = k2 
+ 2nk.  J’ouvre 
une feuille de 
calcul dans 
Excel et je re-
présente gra-
phiquement.

Zia
On voit que la croissance est parabolique.  
On aurait dû s’en douter, puisque y = k2 + 2nk  
est l’équation d’une parabole.
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